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EMINENTISSIMO VIRO GEORGIO TANSTETTER COLa
bimitio,artimeg medicinarum Dotori peritifiimo, ¢» M=
thematices in inclyto Viennenfi Gymnafio profefJos
tiordinario perfpicacifimospatros
10 fuo obferuandifimo, 10=
HANNES Voegelin -

Haylpronnenfis
[alutem,

V M prelegédorii Mathematum muneri me [ubflituiRes,coepi illie

20 cogitare,qua rations tibs gratitudinem meam declararé cumd;
dus 1d me follicitum dedifiet, uiditandem nulla re magis animum in te mes
un perfpicutom fore,quim[idiligentem ac Srenuantoperam tibi locays.
Ea propter [ummiim estnabi [ludismynon folum accurate que iubes lege=
ye;ueruns etiam in his docendis eo uti ordine,quo Mathefeos tyrones facil
lime erudiantursgg 4d alios buius gemeris libros idonei auditores reddan-
tur. Cum uero post numerorum [cientiam quambdc hyeme tuo monitu
interpretatus [un, necefario tradenda putarim Elements Geometrica,
[inchis enim frufbra alis aggrediare difciplinas.1deo proptey omnisi ftus -
dioforum tommoda, Ex Euclidis Geometria, eas duntaxat excerpfi pros
pofittonesque in demon|bratiaibus linearibus crebrius obuers itur,que=
que [atis prope [unt ad difeciplinarum culmen perducere, 1n quibus ordix
nandis pariter ac demonftrandis prudens non [emel ab Euclide difientio,
ita enim reibreuitas ¢r quam femper quefu ficilitatem poftulabant.
Hunc ergo libcllumobferuandifiime Patrone tuo folerti examini fubmita
tosnon ambigens quin pro tuain me beneuolentid, errata veprehendss g

commode dicka dlacriter fufcipias;med; ut foles perpetuo profes
Quarisamore, Vdle Vienneex ciuium Collegio,pri
die Calendas Martias. Anno Chrifté
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ol =1 Puntus, eft cuins pars nuffa eft,”
P

7)1 Linea, eftlongitudofineatitudine , Cuius quis

o il

v 5 . 5
-7/ dem exeremitates fung duo puncta
/77”3 Linearectaseft ab uno pixcto ad alitt breuifsima
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extéfioin extremitates fuas utriicg €oR: recipiés
4 Superficies,eft § longjtudiné & latitudin€ tans
~ tu habet, Cuius quidem termini {unt lineae,
¢ Superficies plana,eft ab unalineaad alid breuiffi
ma extenfio;illas recipiensin {uas extremitates,
6 Angulus planus; eft duaritlineariralternus cG-
tactus,quarum expanfio eft fuper fuperficiem
planam,applicatiocs non directa.
= Angul® retilineus, eft qué cGtinét dug lineg rez
8 Angulusretus, eft veerlibeteoriiqui  (&tae,
fiunt ditrectalinea fuper recta fteterit,duofcp
angulos ex utracp parte fecerit equales.
9 Lineaperpendicularis,eft reGtalinearecta infis
tes duofcp circum fe angulos rectos faciens,
10 Angulus obtufus,eft quirecto maior eft
11 Angulus acutuselt quireGtominor eft,
12 Terminus,eft quod uniulcundp finis eft
13 Figura eﬁ,%:we termino uel terminis clauditur,
14 Redilinezetigurae, funt §rectislineis cStinent,
Rectilineartt figurariy, aliaeft trilatera, alia quadris
latera,alia multilatera. :
Triangulorumaliusifopleuros,id eft, equilaterus,
alius ifofceles,id eft, @quicrurus,alius {calenus,
a fj -




1§ Acquilaterus eft qui trib2 a2quis finit lateribus,
16 lofceles,qui duo taneti habet latera eequalia.
17 Scalenus,qui tribus inae&libus cStinet laterih?,
Amplius triangulorii,alius eft orthogonius,id eff,
rectangulus,alius oxygonius, id eftacutiangyy
lus,alius amblygonius;id eft,obtufiangulus,
18 Orthogonius,eft quiunithabet retirangul,
19 Amblygonius,qui unit habet obtufum angulix
20 Oxygoni?,q ciitostres habetacutos angfos.
21 Quadrilaterarum figurarum, Quadratum eft
quod xquilaterum atcp reCtangulumeft,
21 Tetragonus longus, rectangulus quidem eft,
fed zequilaterus non eft. .
23 Rhombus,eft qui zequilaterus quidem, fed res
Ctangulus non eft.
24 Rh&boides qui neqp latera neqg angfos equales
habet;latera il oppofita & angulos acqualees(Labe‘t

2§ Trapezia, hoceft;menfulac;omnes funt,preter

hasfigura quadrilatere. A
26 Mululaterz figurae pluribus & quattuor clau
. duntur lineis, |
27 Aequidiftates line funt § in eadem fuperficie
collocatae,atqp inalterutram partem protracte
non concurrunetia fi infinitum protrahatur,
. PETITIONES.
1 Omnesrectos angulos {ibi inuicé effe aqualcs,
2 Silineareta {uper duas rectas ceciderit lineas,
duofcp angulos ex una parteillius linexe duob®
rectis angulis minores fecerit,has duas lineas in
. eandem partem protractas coniunctum iri,
€contrario,




3 Duasretaslineas fu(:gﬁdem mullam claudere,
4 Siinali§ triangulo,aleéru duort lateris fuperb

(im (tantium demittatur,alcerum neceffario uel

breuius uel longiusfieri, Quam nos hic quarta

ponimus petitionem, Buclides feptima primili

bri propofitionem annotauit, Verum quiades

- monftratio eius difficilior uideripofTet, incipis

enti primum difcere elementa, & demonfiratis

onibuslinearibus non dumaffueto. Q, pipfa

petitioni proxima eft;eiufcp ufus ad modu ras

rus,id propterea inter poftulata e annumeras

: Communes fententize, (uimus,

1 Quegciicp uni & eidem funt 2equalia,inter fe {ne

- zqualia, ,

2 Sizqualib® equaliaaddant,aggregata fiét gquas

3 Siab equalibusequaliaauferamur,refic  (lia,

dua erunt equalia,

‘4 Siab inzequalibus 2equalia auferant,refidua erit |

inzequalia,

¢ Siinzqualibusaequaliaaddant,aggregata erunt
inzequalia,

6 Siduze res fuerint uni duplices,ipfe fibi inuicem
erunt aquales .

7 Sifuerintduz res quarit utracp unius & ejufde
eft dimidium,erunt {ibi inuicem gquales,

8 Siqua resalteri fuperponatur appliceturcp ei,

- necexcedatalteraalterd,ha erunt fibiinuicé s
quales.Etecontrario,

® Omne torum maius eftfua parte,

10 Toii gquale eft {uis oibus partibus fifflumptis,
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Propofitio prima.
Supra datamrectam lineam griangulum zequilates

rum collocare.

Sit datalinea 4 bs ficfuper eam conftituemus triangulic quilates
yum.Pofito pede circini immobiliin 4, alter extendatur fecundum [pacie
linee a by civcunductus fcribat arcum occultum.Deinde civcino non
uariato pedem eius immobilem ponamusin b ¢ alter circunductus pri
ovem arcum fecet in puncto c. Punctus ille [etionis ¢ iungatur lineis
rectiscum 4 @ b pundtisser faltuserit triangulus equilaterussNam
omnes helinee funt uni equales; ei [cilicet que eft inter extremitates pe=
dum circini, quare per primam comuncm ententiamsinter [¢ funt £quds
les, A equicrurum baud aliter date linee [uperpones s nifi g circinus ams
plits qudm st date lines fpacium uel minus extendenduseft.  Scalemus
#um fiet [i circinus primo amplius deinde minus extéditur  eft linea data

Secunda propofitio,

Quorumcuncg duorum triangulorum duo latera
unius duobus lateribus alterius fuerintaequas
lia ,& anguli his @quis lateribus contenti gqua
Ies,erit bafis baff, & reliqui anguli equis lateris
bus contenti; alter alteri, & totus triangulus to
ti triangulo eequalis, .

sint duotrianguli « b c,d ¢ ffitq;latus a b equale lateri d
e. Etlatus a ¢ equdlelaterid- f; e angulus a aqualis angulo d,
Dicobdfim b ¢ equaleme[Jebaf ¢ f> &7 angulum b angulo ¢, &
angulum ¢ angulo f,¢r totamtrianguli 4 b ¢ [uperficiein s fuperfia
ciei trianguli d ¢ f equalem. Nam fingelincam -d "¢ fuperponi &
dccomodari 4 b lineesneutraigitur alteram excedet per conuerfionem
oltawe conceptionispofite enim funt aqualesser punitus 4 cadet fuper
« pundumsgr fimiliter e punctus fuper b. Quiauero angulus 4 po=
fituscft equalisangulo d> necefariocadetlinea d f fuperlineam 4 ¢
¢ propter prafbructam equalitatemearumsincidet  f punéius puncto
¢ g7 eritcumeounus punftus, quapropter bafis ¢ f.cadet [uper bas
fim b ¢ itaut fiat cumeaslineduna, alioqui due reftelinee clauderent
fuperficiemsquod eft contrapetitionem tertiams €7 quid neutraalteram
excedit,terminantur enimijsdem punctis.funtigitur equales. Rurfus an=
gulus ¢ [uperpofitus eft angulo b ¢ eumnon excedit, neg; ab co exce
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diturseft ergo i equalis.aud dliter angulus f eqwalis probatur angiee
lo.c.Pretereatotus triangulus d ¢ f totitriangulo 4 b'c [uperpo
fusus cftsipfum neq; excedensyneq ab eo fuperatus,quapropter concludi
tur et equalis propter oltaudm communem feutentiams
Tertia Propofitio

Sitria latera unius trianguli fuerint 2equalia tribus

lateribus alterius trianguli, qui continentur 2+

quis latesibus anguli zequales erunt,
Sint duo trianguli 4 b ¢; d e f,fitq latus 4 ¢ equalelateri d f;
O b equde ¢ fer 4 b equale d e Dicoangulum ¢ efe equa
lemangulo f e angulié 4 angulo d ¢ angulic b angulo eshij eni
lateribus velativis ¢ equalibus continentur. Nam fuperponatur bafis d
€ bafi a byneutraitaqsquoniam pofite funt equalessalteramlongitudi
ne uincet.Punctusigitur £ non cadet alio quim fiuper puntum c,Nam
fi alio caderetstunc alterutralinearumaut d f aut ¢ f demitteretur,
qudre per ultimam petitionem altera breuior fieret. Verbi gratiai linea
d f demitteretur ita quidemut manctet equalis linee 4 c, time ¢
linca decrefceret necefiarioes minor fievet quim b ¢ linea,quod eft c5
tra hypothefonsfunt enim pofite aquales. 1gitur non poteft punctus f
alibigin ¢ cadere poft§ d e [uperpofitafuerit a blince, Necefas
vioctiumcadet d f lincafuper a c lineamer f & fuper ¢ b, dli
ter enimduce relte linee clauderent [uperficiem Ea propter erunt omnes
angult relatiuishoc eft equis lateribus contenty inter [¢ equales per ot
uamconceptionent, Nam [ibi tndicem [uperpofiti prorfus congrudint ac
Quadrant,

Quarta Propofitio. -

Triangulizequicruri, quifupra bafim funt anguli,

fibiiruicem aequales funt. Qs i laterazequalia

protrahant,anguli o {ub bafi erirt zequales,

Stt triangulus 4 b c, cuiuslatus 4 b [it equalelateri 4 ¢, Dia
coangulum 4 b ¢ efeequalemangulo a c b, Namfuper bafim b
¢ inalteram partent conftrustur triangulusfiue equilaterus fie equi=
Yiurus,idds per priman propofitionem buius capitis quift b d ¢ s>
Punita a d iungantur linca reftaque fecetbafiminpuncto f. Intela
ligoitaq; duos trianguos « b d ¢ 4 ¢ d quoruim Lubéra unius finé
“qualialateribus alterius Eft enims 4 b aquale 4 ¢ per hypothe[im
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¥ & uevoequdeipl ¢ d perprimambuiue,® ¢ 3 eftutrig;triangn
b commune,ergo per precedentemangulus b a d- eft equalis angulo
¢ « ds'quodmemoriferuamente. Rurfusalios duos triangulos intellie
gofeilicet a b f & 4 ¢ [o quorumduolaterd uniusfunt equalia dn
obus lateribus alterius. Nam b & et equale 4 c per bypothefim,
@« [ utrig;comune,anguli pretereacontenti his equis lateribus funt
equales,ut modo oftendimus, ergo per [ecundambydusangulus a b f,
equaturangulo & ¢ [ quod erat demonftrandum, Secundapars pates
bit demonstrata decima propofitiones
Quinta propofitio. o
Si cuius erianguli,anguli fupra bafim fuerint acquas
les laterafeu cruraillius trianguli ertic 2equalia.
Sittriangulus 4 b c cuius anguli fuprabafin b @ c fint equas
les,dicolateracius a b @ 4 ¢ efic equalia, Quis [t non funt equas
lig,erit alterum corii longius,r fitillud a b. Refecetur ergoad equda
litatemin puncto dsut d b fit equalis a 5 ¢ trabaturlines d c,
Intelligoitag; duos triangulos & b ¢ totalem,er d b c partialé, Et
quia duo latera unius poniitur equalia duobus lateribus alterius, latus fci
licet d b aqualelateri 4 c>ipfo b ¢ exiftente communixanguli ctiom
bis equis Lsteribus contenti [unt pofiti equales,per [ecundam itads buius,
trianguliipfierunt inter fe equalessut a b ¢ triangulus totuss triangu
lo d b ¢ partiali,quodeftimpofiibile.
Sexta propofitio.
Datum angulum per axqualia dinidere.
Sit datus angulus in duo equalia fecandus, A. Linecipfum continen
tes [ifuerint inequalessrefecentur ad equalitatem;fintd; 4 b & 4 c.
Ettrabatur lined b c, fuper quacoftituatur triangulus fue equilaterus
fine equicrurus b d c,eg cotinuentur punfta 4 d linearefta. Ea ipfs
angulum datii diidet Intelligo enim duos triangulos b « d ¢7 ¢ a d
quorum latera unius funt equalia lateribusalterius. Nam 4 b equale
et a ¢ perbypothefimey b d equale ¢ d per primam buius, < @
d utrig; triangulo commune,Per tertiam itag; angulus b a d equatur
anguo ¢ a dy continentur enim lateribus equalibus, Quare patet pros
pofitum,
Septima Propofitio.

Datam lineam re¢tam per 2qualia {ecare.




Sitlines dividen ‘s a b, Pone pedemimmobilem cireini ut libet dis
duiprimoin 4,7 altero pede circum ucko fic duos areus occultossalte
yum[upralineam,qte-um infra, Deide circino nen udriato pesimmobi
Us ponaturin b ¢ dlter cireumdastuginterfecet arcus modo fignatossfi
periorem quidemingu 1o €5 nferioremucroin d. Hasfectiones iuns
gelinearedta ¢ d, quefecet lineam 4 b inpuncto [, Dico itailined
& b datam,inpuntto [ dinijamper equalia, Propter demonfbrationis
euidentiom fac triangules manifeftos continuans utramg; fectionem cums
extremitatibas date linee, Intelligo enim duos triangulos ¢ « d > ¢
b d, quorit laterawunius funt equalia lateribus alterius,quare per tertia
_ amangulus ¢ wnivs eft equalisangulo ¢ alterius.Rurfusintelligo alios
duos triangulos ¢ a f ¢ ¢ b f, quorum duo unius laterafunt equas
s duobms lateribus alterius Nam 4 ¢ cft aquale ¢ bycademenimcira
ciniextenfione fatafune. Bt ¢ f utwigs triangulocomuncsanguli quogs
ois equis Lateribus contents funt 2quales, ut modo oftenfum eft; ergo per
fecundambafis & f cftequalisbafi f b quoderat demonfiranduns.
O fauaPropofitio.
A punZoinlinea lignato perpendicularé educere,
sit datalines a b, a cuaws puno ¢ fut educenda perpendiculariss
Signaitagginlinesdataofficio circiniduo piccta equali interuallo & pun
flo ¢ d?xt‘.ﬁutq; 4 @& b. Pofteaponepedem inmobile n circini ut=
eungsextenfiin a ¢ alterocircumgirato occultum fic arcum. Deinde
circirio no uariato o pede cius immobili pofitoin b prior arcus fecetur
1 puntto d, aquoad c deijciatur linearea. Hanc dicocfiead 4 b

perpendicularem,Propter demonftrationem fac triangulum manifeftum -

coniunto d punto cum g ¢ b punitis.intellige ergo duos triangu
Qos 4 d ¢ © b d c,quifunt omnill inter [elaterum equalivmysft enim
& deequalis d b ut que eadé circini diftenfise delineate funtslatus quogs
« ¢ exbypotheficftequale ¢ b lineesr d ¢ utrigseft communis,qua
[propter per tertiambuius angulus ¢ unius eft equalisangido ¢ alteria
as;utergsigitur per diffinitionem angulivetiseft reclius, Lincaitaq; d
; diciilaris eft ad lineam a b per diffinitionem linee perpendicu
Yaris. Animaduertendum eftsoperapreciumefie; fpacio planiin quo tras
‘henda ¢t perpendiciilaris permittentz.fi due fievent decuflationes [euine
terfetionesslterafupralineamsalterainfraymodo quo uft fumusin pros
ofitione feptima.sic enim exafhius trabetur pevpendicularis,
NonaPropofitio.
b




.Apuncto extra lincam datam ignato,ad eam des

mittere perpendicularem,
Sit punétus > & linea ad quam deducendaeft & punto 4 perpena
dicularisfit b c. Ponatur ergo circini pesimmobilisinpunito 4 ¢
dlteropede notentur duo puntain linea data que fint b c, Deinde cra

- cinononuariato pedemimmobilé primoin b ponese dltero feribe ar=

cum occultumsDeinde codemimmobili pedein ¢ pofito priovem arcum

nterfecainpuncto f. Hunc cumpuncto 4 continua lineareta

que fecet datamlinean b ¢ inpunito d Ea perpendicularis eft fuper
lineamdatam.Propter demonflrationé,trahe a punctis 4 ¢ f adpit=

Ga b c linessreltas.ExprocefJuita; propofitionis feptime patet lix

neam b c diuifamefieinpuncto. d”per equalia, Intellige ergo duos
triangulos & b & < 4 d ¢ quifunt omnium laterum equalium nt

patet.Quareper tertiamangulus d unius eft equalisangnlo d alteri
wssergoutergsrectus per diffinitionem anguliveétislineaitayy o d pera

pendicularis eft adlineam b ¢ per diffinitionem lince perpendicularis,
Decima Propofitio.

LineareCtafuper rectam ftans , facit cum ea duos
angulos aut rectos aut duobus rectis equales,
Sitlinea 4 d [tansfuperlineamre@tam b c; dico angulos quos cum
eafacit aut efic rectosaut duobusrectis equales Namfilinea fuperftans
eftadeam cuifuperflat perpendicularis ut in priorifiguraspatet propos
[itum per diffinitionem linez pevpendicularis. i uevo nonfucrit perpens
dicularis ut infecunda figura,emittatur per otauamyex puncto d pera
pendicularis quefit d e. Clarumigitur eft angulos rectos qut fiunt 4 i

nesperpendicularizfeilicet e d by ¢ d ¢ tantumoccupare fBacij

quantum tenentduo anguli quos ficit lineanon perpendicularis d arhos
eftanguli a & ber a d c,quarebij duoillis duobusfumt equales per

‘oftauamconmiuem fententizm. Ex hac propofitione liquet ueritas fecii

die partis quarte propofitionis, Si trianguli equicrurt equalia latery
protrabantur angulos [ubbafs cfie equales.Sit enim triangulus equicries
rus 4 b o protrabanturlateracvsequalis 4 b ¢ & ¢ usqadd
© f. Dicoangulosfub bafifeilicet d'b c & fc b ee equales. NG pri
ma pars ciusdem quartie demonftrauit angulos fuprabafim [eilicet- 4 b
¢ & « c b cfeaquales, Prefens uerodocet angulos 4 b ¢ & d'b
¢ [imul equariduobusredtisfimiliterduos ¢ ¢ ber b ¢ f duobus
vellis equales , Per primam ita; petitionem duo aaguli 4 b c ¢
€ bd fimul equantie duobus pariter angulis 4 ¢ b & § ¢

;'.



.- Siergo ab equalibus demantur equaliz [elicet angul fupra bafim,yes”

linquentur per tertiam communen [ententiam , anguls[ub bafi equales,

quoderet demonflyandum,

Vndecima Propofitio:

Si duz rectae linea: fe fecent , angulos contrapofis
tos facient xquales,

Sint duelineevelte a b © c d fecantes[einpunto e. Dicodnglia

los contrapofitos;hoceft a e cer de buel ce b er d e a efie

aquales. Vocamus autem angulos contrapolitos , quinullo communicant
latere. Per precedentemenim duo anguli 4 ¢ ¢ ¢p ¢ ¢ b equantur
duobus rectissfumiliter duoanguli d e b & b ¢ c veddis duobus pae
ves funt.Quiapropter per primam petitionemduo ayguli d ¢ ¢ © ¢
€ b aggregati wquales funt duobus angulis d ¢ b & b ¢ ¢ fimul

[umptis.Ergo ab aqualibus ablato angido ¢ b communiseriit per ter

ticm communem [ententiamrefidis « e ¢ & b e d interfe aquales,

NG dliter probabis duosangulos ¢ ¢ b ¢r d ¢ 4 inter [cequales efic.

Duodecima Propofitio,

Qmnis trianguli uno latere producto,extrinfecus
angulus uerolibet intrinfeco fibi oppofito mas
ior erit, _

Stt triangulus b & ¢ ¢y protrabatur latus b 4 in direGumusq;
od f.Dicoangulum f & ¢ extrinfecum maiorem cfe utvolibet angulo
cimamangulus [ 4 ccumangulo ¢ « b equiturduobusreltis,Sed an
gulus ¢ b a ciiangulo ¢ 4 b minores funt duobus rectis, Linea enins
f b cadit fuper dusslineds 4 ¢ € b ¢ concurrentesinpunto ¢ sera
go pet conuerfionem [ecunde petitionis facit ad partem cocwrfus duos an
gulos minores duobus vectis. Conftat igitur duosangnlos f 4 ¢ & ¢ 4

b fonul efic maiores duobus angulis ¢ b 4 ¢ ¢ a b [umul fumptis,

Dempto ergo ab inequalibus codem communi fcilicet angulo ¢ a b,res
manebunt per communem [cientiam refidua inequaliafcilicet angulus ex

trinfecus f 4 ¢ maiorangulo ¢ b a intrinfecusfibioppofito,Sinis

limodo probabis angulum f 4 ¢ maioremefie angulo a ¢ b,
' Decimatertia propofitio.

Jébi intrinfecus oppofito [cilicet wel angulo b selangulo ¢ Namper des-

Inoi riigulo,maiori angulo maius latus opponier

Sitintrigngulo 4 b ¢ angulus & maior angulo ¢ Dicolatus b ¢
b i

-




) f

maiusefelatere & bNamfi b 4 lineaminori angulo [ubtentd equalia
et b c lineaserit per quartam angu'us & equalis angulo ¢ quod eft
contrabypothefim,Quadfidicatnr « b maiorefed b c,refeccturad
equalitatem in puncto dsitaut b d fitequalis b ¢.Et quiaper quartd
angulus b ¢ d equaretur angulo b d c,agulusuero b d ¢ perpra
ecdentemmator eft angulo b a ¢ angulus igitur b ¢ d maior efict
angulo axquare multomgis angulus b ¢ a fuperaret anguli a quod

idewm eft eontrahypothefon, .

-+ Decimaquartapropofitio. ~

Omnis trianguli,duo quaelibet latera fimul {umps
ta funt eertio maiora;. : | :

Sittriangulus 4 b ¢ dicoduolaters 4 b @ @ ¢ femd iunalon
gioracfelatere b c.Sienimefiene aut aqualiaant minora co, nom pof
fent concurrereinangulum a,Nam [i cfient equalialateri b e tunc fe
contingendoiucerent fupralineam b ¢t fierent cumealines una. S
wero breuioracfent,non poffent fe continggresned; in angubi e currere

Decimaquinta propofitio,

Stinuno quolibet triangulilatere a finibus eius due
rectee lineze interius.concurrantangulum facis
ent maiorem eo qui a reliquis ciusdem eriangu
ki lateribus continerur,

Sit triangulus b a c fuper cuiuslatere b ¢ duerelte contituts
angulum fictant b d ¢, dicocum maorem efeangulo b & ¢ contena.
to 4 reliquis duobus lateribus N protyabatur linea b d us;dii fecetls
tus 4 c inpiacto e, Eritigitur angulus b d ¢ per duodecimd buius ings
iordgulo b e c ¢ pereidi angubs b e ¢ maiorangulo b 4 e, multe
sgitur-imaior erit angulus b d ¢ angulo b a ¢ quod fuit demonflradite.

Decimafextapropofitio. -

Ex tribus dagis lineis triangulum conftituere,

Sink treslince date a b c.itut?ulibrt&wﬁnudm&t' funt tew
tia maiores 1d enim necefarium eft per decimd quartam Pone pedem ims
wobilé circini extenfefpaciolince b in altero termino lince a.uerbigre
tiain d.c7 alterocircunduco pede occultumfcribe arcum. Deinde civci
noextenfo fecundum quantitatemlinee ¢ ¢ pede cinsimmobili pofite
istcrming f, priovem arcum interfesq in punéto g, Abhoc interfeéive




wis puncto trabe «d terminosTinee dyveltarer babebis trisngulinn ud
optabas, s! . i
: Decimaleptima propofitio.

Super pun@um datum inlineareta,delcribere an
gulum daroanguloqualem,

sit punctus d datusinlincadata,cr angulus 4 b ¢ datus.Subtce
decum rectalinea ¢ d.Refecaigitur ex lineadata, d [ lineam equalem
¢ b.Deinde circino diducto [ecundum quantitatem linee a b ¢ pede.
eius immobili pofitoin d [eribatur arcus occultus. Posted circinum pro.
fpaciolinec ¢ & extendets pede cius in f pofitoprioreminterfessar
cum inpunéo g, Aquodd punctum d_ trebe yelam.Hac cum datali
nea continebit angulum g d f equalem angulo b.dato. Wampropa
ter demonftrationé ducatur linea f g, Evunt ex hypothe/ibus lateratrie.
anguli f g d equalialateribustrianguli a b c,ergo pertertiamana
gulus g d f equaliseft angulo a b c.Cotinentur eniaquislateribus,

Decimaoctaua propofitio,

Si duorumtriangulorum duo latera uniusfuering
zequalia duobus lateribus alterius,ct anguli <G
tenzi his aequis laceribus fuerint inzequales, erit.
illius bafis maior cuius lateribus angulus ame
plior continetur,

Sint duo trianguli a b ¢, e d fer lateraduo prioris ¢ b ¢r @
¢ [wt equalia duobus latevibus pofterioris d ¢ ¢ d fo & angubus &
wmajor angulo d. Dicobavm b ¢ maioremeffebafi e f.Na fuper pus
¢éo d lince d e locetur per pracedentem angulus equalis angulo b 4
€ fitq; is e d g € linea d g [it aqualis & ¢ [ubtendaturd; bafis
¢ gsquenecefarioerit equalisbaft b c intriangulo 4 & c.Quaprop
ter fi probauerimus e g maiovemeffe e f,erit quog; probatum b ¢
eadem efie maiorem. Trabatur f g lines. Etquia d g pofitacft aqus
b d foigitur per quartam angulus d f g e equalis totali angulo d
g fergoidemang:dus d f g erit maior partialiangulo e g fiquas
vemulto maior eritangulus = f gangulo ¢ g fiLatusigitur ¢ g maa
s est per decimamterciamlatere ¢ f quod erat demonftrandum.

- Decimanona propofitio, ey
Sifuper bafes duorum m'angplomm%ﬁi facens




tes fuerintequales, 8 uel bafis unius zequalis-
bafi alcerius,aut unum latus unius,lateri alteris’
us {erefpicienti zequale, erunt reliqua latera res
liquis equalia alterumalteri, & reliquus angus
lusreliquo angulo, ‘
Sint duotrianguli a b'c, d e f erangulus b fit equaliss angulo
& ©rangulis ¢ angulo f, Sitq;bafis b ¢ equalisbufi e [ aut unum
ex latersbustrianguli 4 b ¢ qualefuo velativo lateritrianguli d e
[ Dicoreliqualaterasreliquosq; angulos efie equales, Sint primo bafes
#qudlesses intelligaturbafss e f fuperponibafi b > que cit fint ga
qQulessneceficeft puntii ¢ cadere fuper punctizh, & punctic ffuper ¢,
Et propter equalitaté angulorii ¢ couerfioné oGaue coceptivis,necefe
eftlined e d caderefuper ab,es d fluper 4 € Hom ergo erit pofa
fibile ut laterabuius ulterius aut citerius lateribus alterius concurrant,ee
vént igitur aqualia,es anguli ab eis contenti equales per o&auz concepm
tionemsPonatur fecundolatus d e equale lateri & b,Et dlterum al=
terifingatur [uperponis propter equalitatemergo eorum punus d cam
detfuper a punitumes e [uper b, lineadeniqs e f fupra b c
lineam cadet propter equalitaté angulorii ¢ conuerfionem o aue cons
ceptionis.Quiod [t d f* congruetit etiamipfi « e, concludes per oltas
wam coceptionem propofitum,Sinuero d f ceciderit aut intra dut ex=
tratriangulum femper [equetur angulum extrinfeci effe aqualem angun
lointrinfeco [ibi oppofitoscuius contrariii demdfbrauit propofitio . 1.
: Vicefima propofitio. .
Silinea rectaduas lineas rectasfecando fecerit ans
gulos coalternos aequales, aut angulum extrin
fecum angulo intrinfeco ex eadem parte fump
to eequalé; autduos intrinfecos ex ¢adé parte,
£ duobus rectis gquales,line¢ fecte equidiftabiie
Linca 4 b fecet ¢ d @ ¢ f lines, ¢ d udeminpuntto g.
¢ f ueroinpuntto b, Etficiat primo angulos coalternos fibi inuicem
wqudesshoceftrangulum d g b angulo ¢ b g autangulii f b g
angulo ¢ g h;ficenim fumpti colterni dicuntur. Dico lineas ¢ d ¢
e [ equidiftare.Siautemnonsproducte concurrant uerbi gratia in .
Trianguliergo g k. b angulus d g b extrinfecus equalis eft angu
o t'h g intrinfecofibioppofito,autangulus fb g extrinfecns angu




~lo'® g b intrinfico fibi oppofito, hocaiit per. 1z, ppofitions impofiibile
eftigitur ¢ d © e f pducteminime cocurrist,ergo'per diffinirionésiit
 equidifttes.Seciidofaciat linea 4 b agulii liqué extrifecii equal? intria
fecofibi oppofito ex eadz parte.dico wibilo minus lines ¢ der e f equis
diftsre,Et it exéplicaufa angulus @ g d extrinfecus equalisintrinfes
10 g b f.Quoniamangulus 4 g d equaliseft per hypothe. angulo
g b [Etperundecimamidem angulus a g d equaliseft ¢ g b ana
gulo,igitur per primamconmunem [ententiam anguli ¢ g b < g'b
f nter fefunt equales  Etbi funt coalternts exgo per prima huius propo
fitionispartemlinee ¢ d @ ¢ f funt equidiftites. Tertio fciat linea

.4 b duosangulos intrinfecos ex eadem parte,equales duobus rectisut d .

‘g2 bh o fb gdeolins ¢ d ¢ ¢ f equidiftaresquoniamangulé
d g br f b g perbypothefomfunt equales duobus relis,r per de
“eimamangli & g b e ¢ g b eti equantur duobus reftis >ergo
* perprimumpoftulatumanguli d g b ¢r fh g equdles funt angu
‘us d gb ¢r ¢ g brablatoergocomuniangulo d g b relinquie
“tur per tertiam communem [ententiamsangulus ¢ g b equalis angulo
f b g [ed hifunt coalternisergo perprimam partem buius propofttivis
linece ¢ d o ¢ f equdiftant,
: Vicelima prima propofitios

Silineizelbiidimaseuuidiancesfeciieric Gicict

~angulos coalternos aequales. Extrinfecumins

trinfeco ex eadem parte fumpto 2qualem, B

duos intrinfecos ex eadem parte 2equales duos

busredtis, |

- Repetaturprior figuraimquaponitur ¢ d @ ¢ f equidiftane
tes Prima pars propofitionis ic demonftratur. Nam [iangulicoalterni
wecghrfhg mnfmtequal’cs,critaltemtcreorummmr,ﬁtq,-
€. g b maior.Quoniamigitur ¢ g b mdior cftangulo f b g poe
watur communis angulus d g by anguli ergo per quintam conceptions
¢ g h o dgh maoresfuntangulis 4 g b @ f b gfedper
decimamanguli ¢ g b ¢ d g b aequales funt duobus reétis, ergo
anguli d g b & fb g minoresfunt duobus rectis, ergo per fecun
dam petitionem ¢ d € e f protracte concurrunt ynon igitur funt
«quidiftantes quod eft contra hypothefum,angulusigitwr ¢ g b equas
bseftfuo coalterno f b g. :

Secunda pars oftenditurs Namut modo oflenfumeft angulus ¢ g o




squiiscltangdo f b & eo perandocimamidem engulus ¢ g b e

.’..luqimgulo %g primamigitur conceptionem angulis &
§ d equaliscftangulo f b g cxnﬁzcuofuﬁc«mﬂ'inﬁwtxcm
. _Tertiaparsoflenditur, Namangulus ¢ g b equilis  (parte,
oft per primam buius partemangulo £ b g pofito ergocommuni angu
8o d g hyeruntduo anguli per [ecandampetitionem ¢ g her d g
b equales duobusangulis f b g7 d g b fed per decimamduo ane
gulic g b d g b equales funt duobus veisy ergo ¢ duo angus
M fb gerdgh equalesfunt duobusreltissquod erat demoftrandd

Vicelimafecunda propofitio.
A puncto extralineam datamaflignato,educe
re :eltgdiﬂamem datae lineze,
. Sitlinea b ¢z punétns extra eam af; a, Trabelinca
amoccultam b 4 d wutcung;contigeritydeinde fuper pun@o a collow
caangulum b a ¢ :xh'iur’u?mm protrattalinea 4 € £quilemangue
lo a d c intrinfeco ex cadempuarte.Conftatigitur per [ccundam pare
temuicefimelineam « ¢ equidiftarclinee b <,
Vicelimatertia propofitio,

Cuiuflibet trianguli angulus extrinfecus equa
tis eft duobus angulisintrinfecis fibi oppofiis.
Sit triangulus a b ¢ ¢ protrabaturlatus b 4 in f, dicoangu
Tum f ¢ a extrinfecum equalemefie duobus intrinfecis & oppofitiss
¢ [ellicetangilis b ¢ c. Ducatyr per precedentem a4 punito ks

~ peq o d equidiftans b ¢ linee.Etque & d equidiftat b ¢ lince

w inipfamincidit f b, erit per fecundam partemuicefomse prime angi
lis f a d extrinfecus equalisintrinfeco ex eademparteangulo a b ¢,
Rurfis quiaparallelefunt ¢ @ ¢ b o @resfecat ¢ ajigitur per
primi partem ciusdem z1.angulus d a< aqualiseft fibicoalterno ana
gilo & ¢ b Totusigitur [ & ¢ exteinfecus aqualis eft duobus i
erinfecis ¢ oppofitis € b a7 ac be '
Viicefima quarta propofitios
Cuiuflibet trianguli tres anguli aquales funt
duobus rectis,
Nam per precedentemangulus f 4 ¢ extrinfecus equalis eft dxoe
Bus angulis intrinfecis 7 oppofitis < b a e a ¢ by addito ergo
werifgscommuni angulo < & byerunt duoanguli f4 ¢ U 4 b




equdestribus a b e ¢ B, ¢ 4 B, fedper decimamdus.nguli [a'»
@ ¢ a b equales [umtduobus reltis, tresigitur 4 b ca ¢ by ¢
o b duobusrectis funt = wales quod erat demonStrandums

| Vicefima quinta propofitio,

Diameter paraliclogrammi,diuidit ipfum per

qualia,

Sitparallelogrammm & b ¢ dscuius diameter fit 4 d. Dicohac di
#metro parallclogrammum equaliter fecari.Quoniam 4 ber ¢ d equidi
[rant,cr fupereas cadit & dyeft per primam partemuicefime prime anw

ls b a d fuscodterno ad c aqualis,Rurfusquonii ac o b d
ﬁ;ztparauell,vtisinddit a d eritpercandem z1, b d & fuo codle
terno ¢ a d equalis,Sunt itaq;duo trianguli a b d ¢ a ¢ & anguli
Binifuper commuaem bafim 4 d funt equalessper decim.omnonamergo

weliqui anguli ¢ Laterafunt equalia,quare per fecunds propofitioné tria

wngulus trigulo equalis. Hincetiam dligenter intuenti patet latera o
dufeung; parallelogrammioppofita efe equalia.
Vicelima fexta propofitio.
Omnia parallolegrammafuper eidembafim

atcp inlineis alternis collocata, funt equalia.

Sint linee alternashoc eftsequidiftantes & b ¢ ¢ ds inter quas fupey
wandembafim ¢ ¢ [int collocats duo pardllelogramma .f, ace fer
g ¢ ¢ hdicocacfe equalia.Et fit primout g cadatinter 4 ¢ f.Et quia
« [ eft equal's g hycumutrag; fit equalis ¢ e,ergo ablata comuni g of
remanchunt 4 g ¢ fb equales,tr ¢ eltequalis fe propter equis.
ditantiom,angulusquog; b fe extrinfecus eft aqualis angulo g « ¢
ntrinfeco per fecundam partemuicefime prime.Cum ergo duoric trisns
gulorum b fe ¢r g a ¢ duo laterauniusfunt equalia duobus lateribus
alteriusses anguli equis lateribus contenti equalesserit per [ecundam ala
ter triangulorum alteri equalis,addito ergo eis communitrapezio f g
€ ¢ erunt aggregata,boc eft,dita parallclogramma equalia, Secundo
cadat ginipfum punctum [ ut infecundafigura.Etquia f a eft equsm
Us b f,cum utra®;fit equalis ¢ eoppofite,er ac equalis f ¢ oppofie
teyer angulus b f e equalisangulo f 4 c intrinfecus [cilicet extrinfe
so,per fecundam itag;erunttvianguli fac s b [ e equalessaddito er
Routriy;tviangulo communi f e ¢, erunt per conceptionem aggregata
#fc e er b fc ehocefbipfa parallelogramma equalia. Tertio cadat
8 extra f utintertiafigura.Et quia « f eft equalis g hyaddita ergo
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ccomtuni. fgerit 4 aqualisf ey erit propter prius difka trigngue
dus g ¢ equalis triangulo b f e, ablatoergo abutrisq;communi trian
gulo f& g, querelinquuntur trapezia erunt equaliasfcilicet 4 f £ e,
g & e h.Quutbus [y addatur communis triangulus ¢  e;erunt aggregatd

_equalia,quod erat demonftrandum,
' Vicefimafeptima propofitio,

Sifuper unam bafim & inter lineas xquidiftas
- tes, parallelogrammum & triangulus ponant

£ i parallelogrammum triangulo duplum erit,
‘ Sine ut privs duelinee a b ¢ ¢ d equidistitessinter quas [uper bafin
¢ ¢ [it parallelogramit 4 c e feo triagulus g c esdico parallclogramic
> dupliiefetriangulo.Na ducatur d piicto ¢ linea e b equidiftas ¢ g.Per
premifia ergo parallelogramii ¢ g e b equale eft parallelogrimo 4 ¢
3 e f Sedper z§. e g cicfit diameter parallelogrami ¢ g e bodisaditip
FYYT S fum per equaliaquapropter trigngulus ¢ g c cft dimidium parallelos

N LA L gremmi ¢ g e byquaretid pardllelogrimi ¢ ¢ e f quodeft propofiti,
o e S B L AL ! k
et e T Viceflima o&aua propofitio
. 7 " Inomnitriangulo reGtanguio,quadratim late
& g7 ris oppofiti angulo recto > equale eft duobus:
e . .  quadratisreliquorumduorumlaterum,

Sit triangulus a-b cocuius angulius dveltus. Quadrenturtria ciusla
teras[it, quadratii lateris b c oppofiti anguloreto, b o d e dico ip=
fum effe quale veliquis duobmws quadratis > feilicet ab fg, ab c k> qus
€ [unt laterum angulum rectum continentium Ducatur enim ab angulo

eéto a ad bafim d e;quadrati b ¢ de; perpendicularis que fecet b
cin m ¢ d ¢ in I: Hecperpendicularis diidit quadratum lateris obe
" tenti angulorecto in duo parallelogramma [eilicet b m d Ltr m'l
¢ & quorum finiftrumdico efie equale quadrato finifbros e dextrii qus.
* dratodextro.Horumutriiq; codemmodo probatur. Nam trabantunli=
nee ader ¢ for probabimus quadrangulum [imiferiisfcilicet bmd .
- aquale cfe quadsatofiniftros falicet f g b a-hocmodo, Namquadratic

~ fg b a duplumefttriangulo f b c per precedentem, conflituiiturent .
: ' nterlineas equidiftantes gc & fb fupereandembafim f b. Similiter:
> /T S seftangudum bm &1 duplié e triangulo a'b d. Nam[uper candé ba-

: b d inter liness equidifftantes b d & aml ponuntur. Sed trians-
gulidicti funt equales ut mox probabitir ergovectangulgip[a adequaa:




estriangulos dupla/unt inter [c equalia per [ext eonceptiont, Triengst

los equales cfe fuc patct, Suntenim latera fb ¢ ¢ btvianguli fbc ee
qualialateribus a b, b d trianguli a b dsalterum alteri, angulimfi=
per his equis latertbus cotenti funt equales[eilicet fb ¢ ¢ a b dutergs
enim conftat angulo recto ¢ angulo communi 4 b <, funt igitur per fecic

dam trianguli equales. Eodemmodo oftendes dextrum retangulum ¢ m

£ aquale efiequadratodextro b a c &, ductis lincis a e ¢y bk To
tumergo'quadratum b d ¢ e, equale eft duobus quadratis a b fg & 4
b ¢ & quoderatdemenftrandum.

CAPVT SECVNDVM
dg CirCUliS.
‘ Definitiones, ;
Circulus eft figura plana,una linea contenta,in cus
ius medio punctus eft ; a quo omneslinex res
¢tead circumferentiam exeuntes, {ibi inuicen
funt 2quales.
Circumferensia,eft finea continens circulum,
Centrum,eft medius ille puntusin circulo.
Diameter circuliseft linearecta qug per eius centriy
tranfiens,extremitate{qs fuas circiiferentioc aps
plicans, circulum in duo media diuidit.}
Semicirculus eftfiguraplana , diametro circuli &
medietate circumferentiz conrenta. “
Portio circulieft figura plana, rectalinea & parte
circumferentize contenta, femidirculo aut mas
ior aut minor,
Circulitlinea cStingere dicitur,quaz cir circulix tarss
~ gatinutrancp partem eiecta eiinon fecat.
Chorda,eft rectalinea portion€ circuli continens,
Angulus {upra arcum confiftere dicitur, quia Glis
bet puncto arcus,ad terminos chordg duabus
lineis rectis exeuntibus,contingtur.
c f
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Angulus confiftere fupra centrum dicit,quiaduas -
~ buslineis rectis a centro ad circumferentid pro
m&isconﬁntmro

_ Primapropofitio.
Angulus rectilineus,in femicirculo fupra arciicon

iltensrectus eft.In portione uero minore, fes
micirculo confites,obrufus.Et in portione;fes

micirculo,maioreacutus eft.

Sit civculus a b cs cuins diameter & d ¢, ¢ in femicireulo a b ¢
confiftat angulus rectilineus a b ¢, dico eum efic rectum. Nam ducatur
b d,¢oprotrabatur c bade, Etquialinee dberd 4 per definitia
onem circuli [unt equales,erit per quartam primi capitis angulus d b a
equalis angulo & 4 b. Sinilitey propter equdlitatom linearum d b ¢
d c,angulus d b c equaliseft angulo d ¢ b. Totusitag;angulus 4 b ¢
equalis cft duobus angulis d a b ¢r d ¢ b. At eisdem equatur per .33,
primicap.angulus extrinfecus e b a, ergo per primam commuuen [ene
¢ tentiamangulis e b a equalis oft angulo 4 b ¢, ergo per definitionem

angulirvelt uterg; eft vectusspatet igitur propofitum. Rurfusin portia

ne ¢ b a minore femicirculo,confyftat angulus vectilineus ¢ b axdico eit

¢ %  eficobtufum. Dusatur per centrumciveuliquodfit d linea ade, e

\_/ Gungatur b e. Etquiaangulus a b e confiflit infemicirculosideo per

prim3 partembuius propofitionis eft retus,fed angulus a b ¢ eft maior

€0, per definitionem igituer obtufus eSt,Porroin portione a b ¢ [emicive

culo maiore confyftat angulusrectilineus a b ¢ »dico eum eficacutii, Duys

" gatur percentrum linea & d e ¢ linea b e.Etquizangulc 4 b ¢ ing

femicirculo confiftits igitur ot vectus,angulusuero ab ¢, eft muor eos
ergoper diffinitionem oft acutus,

Secunda propofitios

e Circuli propofiti centrum inuenire, ,
m Sitcirculus & b c, ciuscentrum ficinuenienas . Protrabatuy ut lue
G ) ¢

bet chorda a byeo fuper alterutrameius extremitatem conflituatur am

gulus rectus,uerbi gratia,fuper terminum b, fit locatus 4 b ¢ angulig
“wofhus ductalinea b ¢ ufq;ad circumferentia civculi. Deinde ducatur lin
nea a c,eaq; per medium dividatur inpunto d, huncdico effe cens
* trumcirculi. Nam per hypothefimangulus a b c eft veltussergaper cd

wcrfam precedentis portio & b ¢ in quaconfiftit eft femicirculislinca




e e

el ¢ ¢ diameber,puntusiy clusmedivn d centrame '
Terta propofitio, ,
Silinea a centroexiens, chordam per zqualia
{ecuerit,ad eam erit perpendicularis. ¢
Sit circulus a b, cuius centrum ¢, dquoextenfarelta ¢ dychore

dum ab perequaliafecctinpunéto dydicoperpendiculeremefle ¢ & & %1
ad a b, Trabantur ¢ 4 @& ¢ b linee. Ebquiatringuli ac dls
teraequalia funt lateribus trianguli. ¢ d bEf enim per bypothefim a &
equalis d bsgg perdefinitionemcireuli ¢ & equalis ¢ b communis
cutemt utriq; triangulo ¢ d. 1deopertertiamprimianguli ¢ d atr
¢ d b [unt aquales, quare uterg;reftus, lineaigitur ¢ d perpendiculae
vis cftadlineam a b per definitionem. :

: (2
Quarta propofitio.
Si in diametro circuli praeter centrum fignetur A ’
punctus,& ab eoad circumferentiam plurimg § b
lineze ducantur, Qu per centrum tranfierit,

omniumerit longiflima.Et qug diametrix pers
feceris,omniumerit breuiflima, Reliquae qua |
centro propiores fuerint, remotioribus erunt |
longiores, |
Sit punttus § fegnatusin diametyo a f,circuli 4 b c d cuius cene (
trum b, ¢ ducantur abeo ad circumferentiomlines £b,Ec,Bdsk ey |
Dico & b & que per centrum trawfit ommitm efic longiflimamst f cus
diametyum perficit omnii breuifimam, ¥ b longiorem cfe § ¢ g cens
tro propin uior [it.Et cademratione ¢ ¥ longiorem: cfic d Esatq; de lie
#s fimiliter Comnetantur b bsb ¢ b d. Quoniam per decimam primi
capitintriangulo & b byduo latera Eh & bb [unt maioralatere
& b.e7 4 b &b bper definitionem circulifumt aquales.1deo per fecundd
sonceptionem>a b & equalis eft duabus b her b E-quareera b F mas
ior eft b E.Rurusquoniam b b aqualiseft ¢ hser b E eft communisy;
Meo per [ecundam conceptionem b b ¢r b & lince funt equales ¢ her
b § lineis;er angulus b b § maior eft per nonam commumem fententid,
angulo ¢ b &, deo per decimam oltauam primi capitisbafts b & mas
ioreftbaft ¢ B.Etobcandemrationem c ¢ maioreft d E.¢r d B mda
dor e k. Conflatergo exmque per cev'rum tranfit omniuin efte longif
i587 propinguiores czntro;remotioribiv lengiorescfe Rurfus d B
€3
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b perdeckiam quarkem primicapitis maioves fint d bt d b
per definitionem circuliaqualis eft f b, igitur d Egr & b maiores
fimt b f; ergoper quartamcommunemfententiam,ablatautring; & s
communisreliqua d § maior erit f §.Eademratione f & minor efe
feofendereturq e ¥, fiprotrattacfiet é centro b ¢. Manifefbumeft
ergo [ & quediametrum perficitomnium efe miniman.
Quinta propofitio.
Si extra circulum fignetur punéts, & abeo ad
circumferentiam;fecantes eam,plurime ducan
tur lineze, Quae per centrum tranfierit, omniiy
eritlongiflima.Centro aut€ propiores, remos
tioribus longiores. Particularum autem quze
extrinfecus circumferentize applicantur;breuif
fima erit quae diametro continuatur, & ei pros

. pinquiores remotioribuslongiores,

. Sitextracirculum ¥ ¢ d ¢ bycuius centrum nspunctus afignde
tus,zr ab eo ad circumferentiamsipfam [ecando trabantur plurime lnee
wanbahcsagd af e Dicointeresssa n b quepercen
trum tranfit omnium efie longifSimam, reliquas uero guo centro propine
quiores,eo longiores. Pretereadicointer particulss dictarum linearum
exteriores,a & que diametro continuatur breiafimam efle,c reliquas
tanto misores,quanto buic brewiflime uiciniores, Prima pars oftenditur,
ducantur n csn dyn e.Etquia & 8 ¢ n ¢ equales funtlines «
1 bs maiores autem per decimam quartam § « crevit ¢ n b quod;
maior 4 c,Similimodo ¢ n b maior ofenditur ceteris expuncto &
ductis.Secunda parsficaftruitur.Et quia 4 n @ 1 c funt equles &
n ¢ n d lincissangulusnero a n ¢ maior eft angulo an d, ldes
per decimamotauamprimi a ¢ bafismaioreft 4 d baft. Hand dlitey
docebis ¢ d maioremefie 4 e. Tertiapars probatur protatis lineis
8 bongn f.Nam a b & b n funt per decimam quartam primi
capitis maioves d nyideo per 4 commumem [ententiam.Si ab eis equse
liaauferantur n ® ¢ n byent ¢ b vefidusmaior & B.Eodémoa
do onnes alie exteriores particule couincuntur maiores efie 4 E.Quar
taparsficoflenditur,Nam a n & n b funt equalialateribus a n

‘O 1 g angulusautem 4 n b minorangula & n gsbafisigitur o

b per 18 primiminoreftbafi 4 g.



8i circulum recta linea contingat , 8 a puncto
conta&us ad centrum ducatur rectalinea, ipfa
eritad contingentem perpendicularis. ’

 Sitlinea a b contingenscireulum ¢ ¢ inpuncto c>dquoadcens

tvum d,ducatur reGalinea ¢ daque finon cft perpendicularis ad.con
tingentem a b, fit d f perpendicularis ad eam fecans circumferentia
inpunito e. Et quiaangulus d f ¢ eftvetusseritangulus f ¢ d mi
nor reloproptey. z4, primi.Latusigitur d ¢ per .13, primicapitis,
waiuscritlatere d fofed d e eftequalis d ¢ per definitionemcircia
lisergoer d e eritmaior d f parsfuo toto quodeftimpofiibile.
‘ Septima propofitio,
A punctodato ad circulum ducere lineam 52
tingentem. '
Sit punctus datws a>circulus b [ cscentrumeius d. Expunéto 4
«dcirculum b f c, fic ducitur contingens, Puntum 4 iunge cum cena
trocirculi d lineareasquamperequalia diuidein puncto e; factod

" eo centrosduc circulum oceultii,qui fecet circulum datum b f ¢ indu
" obuspundtis b @ c.Deinde 4 puncto dato a ad punctafectionil b

¢ ¢ trabanturlineeveGe a & ¢& a c>hasdico circulumcontin,

_ geve.Ducantur d centro d ad punita interfeétionumlinee d b ¢
" d o ereirculusfuper ¢ centroferiptus fiat manifeftus.Et quiautergs
" angulorum d ¢ 4 ¢ d b« confuftit[upra arcum infemicircalo civ

culi defertptifupercentro  esideoper primambuins cap uterdseft rectus

* @ uterd;continetur linea ducta & centroparuiciveuli b f ¢ adpuns

”

&umquolineacxpunito a dultacirculum b f ¢ tangit, ldco per
conuerfam precedentislinee & ber & c contingunt circulum. b f ¢
aquoderat demonftrandum.
~ O&aua propefitio. |
Incirculoangulus confiftens fuper centrir,dus
plus eft eius qui fuper circiferentia cofiftic, qn
anguli eandem bafim habuerint,
sintincirculo & b ¢ cuinscentrum d»fuperunambafimsid efts
arcum 4 ¢ duoangulixquorumdlter ¢ b c fuper arcum coftftats.
dlterautem 4 d ¢ [uper centrum dicoangulum @ d. ¢ centralem:

-




duplum adangrlum & & e clreumErentialem, Quod fic oftendia
.gw.Autcm'm lateracircumferentialis angub imclitdunt mgu!mofmm
lemsut in prima figura,aut alterum exlateribus angulum circumferentt
alem continentibus fit unalined cum altero laterum anguli centralis ut ing
fecundafigura. nut unum exlateribus anguli circumferentialis fecat alte
vum ex lateribus angu'i centralis ut in tercia figuras Includant ergo pria
mo lateraanguli ad circumferentiam b a,¢0 b ¢, angulum a d ceen
tralems ¢y trabatur linea b d e. Et quia angulus a d ¢ extvinfecus
per z3 primicap,cft equalis duobus angulis mtrinfecis ¢ oppofiticy d
b a4 d 4 byes bifunt equales,per quartamprimi cap.eft enim d b
«qualis d a pey definitionemcircultsideo angulus ¢ d e dupluserit
anguli d b «, propter candem caufomangulus e d ¢ duplus eft ad an
gnlum d b_citotusigitur « & ¢ centralisdupluseftad « b ¢ angs
dum circumfeventialem.Secundo fitlatus & b anzuli ad circamferenté
amunalineacum latere ¢ d anguliad centrum ut in fecunda figura,
Etquidangulus ¢ d ¢ equalis eft per 23 primicapitis duobusintrin
fecsangulis d b ¢ ¢ d c b.Hiautem funt equales per quartipri
i, 1deo ad unum corum boc eftsangulum & b ¢ civcumferentialé,dus
eftangulus a d c centralis. Tertiolatus a b anguli adcircume
;l::ntim eetlatus d c anguli adcentrum ut in tevtia figura, Produ
caturlines b d wsqsad ¢, Per 23 igitur primieritangulus ¢ d ¢
equalis duobus angulis d b ¢ & d ¢ bbiautemfunt equales per 4
primi capitis,Ideo angulus e d ¢ dupliseft adangulum d b c.prete
reaangulus ¢ & a pereandem zy primi duplaseft ad angulum d b 4
Dépto igitur binc duplo ¢ d & illincfimplo d b aseritrefiduus a
d ¢ centyalis duplus ad vefiduum & b ¢ circumferentialem quod érat
demonftrandum,
~ Nona propofitio. :

[n gadem portione quotlibet angulifuper ars

cum confiftentes xquales funt, '

Quod uniuerfliter proponitur de angulss confiffentibus fuper cire
eumferentiam,demonftratus tantum de bis angulis qui fuper avcum mae
foyem femicircudo confifbune. Non attinet enim id demonftrave de angulis
fuperfemicirculum confiftentibussquos omnes prima propofitio buius ca,
docut efie rectos,es eapropter equa'es prima petitione aftipulante, De
angulis autem ad arcum minoyem lemicivcudo, non poteft oftends cos efie
equales,mft prius [equens propofitio demonftretur. n portioneigitur &
¢ d ¢ b muiorefemicirculo confiftant fuper arcii anguli 4 ¢ bya d b



4 ¢ bydicoeos efe equales, Nam centro civculi. f ducanturlirce f
o f b.Etquiaangulus a f b centralis fuper ea latbaft[uper qua an
gulus a ¢ b arcumferentialisigitur ad eun duplus propter precedza
tein,¢r eademratione erit duplus ad angulum 4 d b ¢ anguli ae b
ergo per [eptimancommunem fententiam funt inter [e equales.
Decima propofitio,
[n circutis quadrilacerorum exifteatiumangu

Ii oppofiti:duobus rectis funt equales,
sitarculis a b ¢ dwrincoquadrilaterii a b c dsdico quof
Tibet duos eins angulos oppofitos fimulsduobus rectis equari. Namex pri
ana huis per[picum eft unwm angulii veGum & [emiciveulo fufcipi  qua
propter duorecti anguli 4 toto fufcipiuntur circulo,Sed quicundsduo an
guli oppofiti in quadrilatero 4 b ¢ d & toto fufcipiuntur circulosergo
equales [unt diobus reissut angudus b a d fufcipiturabareu b 4 d
&7 angulus b < d fifcipitur ab arcu b ¢ dywrcusautem b 4 deg b
¢ d totumcirculum integrant, ergo patet propofitum. Quod fi angus
los 4 d ¢ & a b c conpderes,idemexperierissEx hac propo/itione
Jiquidun eft quotlibet angulos confiflentes fuper arcum in portione mino
ye femicirculo e equales. N an fngulicorum cum angulo Confyftente in
yeliqua portione faciunt quadrilaterum, & propter hanc propofitionein
finguli corum cum angulo relique portionis equales funt duobus rectis,
per primamergo pefztio&ém,znguli cum angulo portionis relique funt
«equales fingulis cum codemn angulo s ablato ergo undiq communt angulos
onfiftente.[-in reliqua portione, relinduentur inter e equales anguli co

«iftentes in portione minore femicivculo. :

: Vndecima propofitio.

Sicirculum linearecta contin%at,et acontaltu
in circulum,quacdam eum difpefcens recta liz
nea,praeter centrum ducatur,anguli quos cum
contingente facit, 2equales funt eis quiin alters

nis circuli portionibus confiftunt angulis,
Sitlines a d b contingenscivculume d e f b cuius centrum
g @ a punftocontaltus d trabatur pretercentrumlinea d f que
[e cet civculum in duss portiones,dextram d ¢ ffmiftram d b ffacis
at G angulos duos cum contingente b d f dextrumser a d f finiftrie
D ico angulum dextrum quem facit linea d f cum contingente , falicet
d
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b d f equalemefie angulo quemfufeipit finifbrd cireuli portio d b f.
Et angulum [iniftrum quem facit lines d [ cumcontingente.f. 4 df
equalemcfe angulo quem dextrafufcipitportio d e f. Trahaturs pié
Gocontaltus per centrumlines d g b ¢ connelkatur f b, Confhia
tuatur ctiamim portione d ¢ f angulus ut lubitum feerit.Quicquid de
his duobus angulis monftratum fueritsde omnibus 4b his dusbus portioni
bussfufceptis imdubitanter procedet. Sunt enim omnes, qui ab eadem pora
tione fufcipiuntur anguliyequales per nonam buius. Et quis angulus d fh
nsfemicirculo confifitsideo p prima buius eft vecus,reliqui ergo duo ans
gulisde triangulo d f b, fimal uni refto equantur per 4 primi
capttisangulus quogstotus b d b rectuseft perfextam buius,per pri
mamitad;petitionemduoanguli d b f ¢ fd b equalesfunt angulo
b d b. Ablatoergo communiangulo f d beruntvefidui b d f ¢r f
b d equales,quefuit propofitiuna pars.Rurfus duoanguli f by d ¢r
f e d inquadrilatero f b d ¢ per decimam buius funt equalés diiobus
vectis, At per decimam primi capitis.duo anguli b d f & 4 d f eque
[unt duobus rectis pares,ergo per primam poftulstionem duo anguli f b
d o f e d funtequdesduobus angulis b d f &r 4 d f, Ablatis
ergo equalibusutring; angulis, bincquidem f b dsilline autem b d f
eruné per tertiameonceptionemrefiduianguli d ¢ f @ a4 d f inter
[e equales;que cft propofiti alterapars, ~
| uodecima propofitio.
Cuicungg triangulo circufcribere circulum,
Sit triangulus a b c,cuicircitfcribitur circulus hoc modo, Pes imobi
Us circiniut libet extentiponatur primo in 4 o altero pede fiane duo
occulti arcus alter fupralineam & b,alter inf7a cam,Deinde civcinons
wariato pedemimmobilem transfer ad angulum b ¢ priores arcusine
terfecaspunctady fetionum iunge line: recta.Similiter fiant dug interfe-
Ctiones [upererinfralineam a ¢ aut b c> @ interfectiones ut antes
tunge linea recta, Hac cum prioriconcurretsconcurrat autemin punco
dsbunc dico efie centrum civeulicircumfcribendstriangulo « b c. N&
abangulis adpuntum d_trabelineasrettss d b.d 4, d c, be faci
le probantur efie equales,per fecundam primi cap. Line enim [eFiones
sungétes fecant latera trizguli per mediaset fint fuper eas perpédiculares
" Cap.tertium de proportione,
- Proportioseft duarum quantitatum ¢iusdé ge
neris;inter fe habitudo, 'y




PROPORTIO eft duplex,Rationalis ¢ irvationdlis.

PROPORTIO rationalisseft que denominatur ab aliquo mumero.Et eft
inter quantitates commenfurabiles.

PROPORTIO irrationalisscft que ns denominatur abaliquo numero,
e eft inter quantitates incommenfurabiles, ut inter coftamesr diae
mictyum quadrati,que funt afymmetre.

PROPORTIO rationalis eft duplex,equalitatis ¢ inequdit stis

PROPORTIO «qualitatis eft quando equale ddequale comparatur,
ut 4 ad 4. '

PROPORTIO inequalitatiseft quainequaliainter [e conferuntur,ut
8 d 4.

PROPORTIO inequalitatis cft duplexsmaioris inequalitatis » ¢ mi=

PROPORTIQ maioris inequalitatis eft quando maior (noris,
Quantitas comparatur ad minoremsut 4 ad z.

HVIVS quing; fint [pecies. Multiplex;fuperparticularis,fuperpartics,

Multiplex [uperparticularissmultiplex [uperpartiens,

MVLTIPLEX eft quando maior continet minorem plus § femelut 12

- ad 3,Hee crefcit ininfinitum. Nam alia eft dupla,aliatriplagre.

SVPERPARTICVLARIS eft quando maior continet minovem s ina
[uper aliquam eius partem Et hec decrefcit in infinitum,Sunt cius
Jpecies[efquialtera quando maior continet minovem.go minoris di
midinm.Quod fi ultrafummam minoris major continet cius tertii
partem uocatur [efquitertiagre,

SVPERPARTIENS ¢ft quando maior continet minoreme aliquot en

- duspdrtes, Quod [icontinet duss tertias uocatur [uperbipartiens
bertigs,ut § 3. Sitresquartas,fupertripartiens quartas;ut 7 4.

MVLTIPLEX [uperparticularis eftsquando maior continet minovem

plus quarm femelses infuper aliquam eius partem, Quuiod fi continet eié bis

o ciusdimidisomsdupla [equialtera nocatur » ut 5o Ze Siterer
tertiam partewstriplafefqutertisut 1o, 3.

MYLTIPLEX [uperpartiens eft quando maior continet minovem plus
quam[emelcy aliquot preterea partes. Quod i continet eum biss
© duss tertias uocatur duplafuperbipartiens tertiasut 8. 3, Si
ter7 tres quartasstripla fuper tripartions quartas,ut 15, 4,

PROPORTIO minoris inequalitatis, eft quando minor quantitas come

- pavaturadmdiorem,ut z. ad 4. Et eiustot funt fpecies,quot ma
toris inequalitatissneqdifferict ab illis nomine,nift g, wocabulis pro
portionis mioris inequalitatis additur prapofitio fub, ut [ub mul=
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7 tiplex = 4. Subfuperparticularis, z. 3. ©e,
DENOMINATIO proportionis,minoris quantitatis ad maioren eft
pars uel partes,ut denominatio proportidisinter 3 7 § cft §~
@inter, z 4¢ § . :
DENOMINATIO proportionis » quantitatis maioris ad minorem est
totum,uel totum¢g pars,ucl totum e partes ut denominatio pros
portionis 4 ad 3 et 1 3
TERMINI proportionis funt miniminumeri inaliqua proportione, ut
proportionis fefquialtere terminifunt 3, z. quibus minores in
bac proportione reperirinon poffunt.
Propofitio prima, |
Numeros data proportionis ad terminos cius |
reducere. |
- Diuidatur mior numerus per minorem,zy minor per refudusm diui= i
fionis priovis,e refiduum prime ditifionis per vefiduum fecund.e diniftos ;
© missfiatdstalis reciproca dinifio,donec occurrat aliquis mumerus qui
$n ~ diuidendum totum confumat,Deinde per bunc numerit ultinio oc=
ol g currentem duade utvosqs numeros proportiois date, qui exeunt
£ AL fiant minimi numerishoc eft,termini cius proportionis. Vtnuneri
£ proportionis queetinter 30 ¢ 18 fieredigyntur adterminos
o proportyonis. Trigintadiuidantur per 18,07 relinguentur 12,
‘'8 2 per que diusdantur 13 ¢ velinquentur 6 per que rir(us diia
- dantur 1z ¢ confumentur. Per bunc ergo [enarium dinidantur
B numeridictifcilicet 30 @ 18. exibuntd; § 3, termini J pro*
1k > porportionis datortim numerorum.,

5 — Hic animaduertendum,quod fuin tali reciprocd diuifrone ad unitatZ perue
niretur , ipfosdatos numeros ¢fic terminos neg; pofie minores res
perivi. - :

Secunda propofitio.
Cuiufcung proportionis data ; denominationem
- inuenire, . |
Si proportio data fuerit maioris inequalitatis, diuide maiorem nite |
TUM Per MInOTem LT HumeT Us qui exitsdenominatioeft proportion |
s dat..5i uero proportio datafuerit minoris inequalitatis, fuper '
pone minorem maiori interieltauirgula,more sminutiarum uulgas ,
yium, e habebis denominationemreducendi tamen [unt numeri ad
terminos per pracedentem [icubiopus fucrits




| " Tertia propofitio
Si unus numerus duos multiplicet ; erit multiplicas
~torum & productoriruna proportio ;
Vt 3 & z multiplicétur [enarie,e7 prouenict 18.05° 1z.candé cufte
dientes proportioné quam 3 ¢ z. Similiter ediuerfo, Siunusniierus,
duos diuidédo utrund; confumatsevit diuifori &7 quotient i una propore
tioout 6 cofumit 18CT 12 exciit quoticies 3 &7 zineddé proportione,
Quarta propofitio.
Proportiongm proportioniaddere,
Multiplicitur anteckdétes proportionii datarii in [exty deinde confequée
tesin fesproducti niteri cuftodiét proportioné copofitd ex duabus datis,ut
proportio 3 ad z [it addéda proportivi 4 ad 3. Multiplicoprimo s ¢
4. anteceditesmfe ¢y proueniiit 1z.deinde z €7 3 i, cofequétesinfe
 proueniunt 6, Inter 1z igitur ¢ 6 eft proportio c¥pofitaex duabus
datis proportiombus.[,3 ad z € 4 ad 3. N multiplicetur antecedés
unius proportidis in confequentalteriussut 3 in 3 prouemiit o qui
fatudtur inter 1z ¢r 6 hocmd 129 6. Inbisitad; tribus niieris uides
dictas duss proportives,Nd 1z ad o eft pportio,ficut 4 «d 3.¢7 0 ad 6
ficut 3 ad z, quod patet reducendo eos ad terminos per primam huius,
Quinta propofitio.
Proportionem a proportione fubtrahere,
Antecedés maioris proportionis multiplicetur in cofequenté minoris, dea
inde cofequés maioris in antecedenté minoris;duo nieri producti cuftodie
ent propertioné refiduam,ut 4 ad 3 pportio fit fubtrabéda 4 proportio
ne 3 ad z.ficio ergout dictii eft & relinquitur proportio o ad 8. Na
multiplicetur antecedes maioris in antecedenté minoris ¢ produdtic
tue ante dictos niteros hoc modo 1z,9. 8. None 1z. ad g,proportio oft
ficut 3 ad 2w quali abieceris proportionem 1z ad o deftqgad 3
rclingl?ﬁlf proportio 9 ad 8, '
Sexta propofitio.
Quotlibet pportiGes eiusdé denoiatidis cStinuare
Quergtur per prima,date proportivis teyminisEt pro duabus continug
dis;ducatur antecedés date proportibis primo in fesdeinde in confequété,
Poftremo cofequés in [e,tres niieriproductiduas cuftodiiit proportiones
[imiles date Verbi gratia. Sint due fefquiltera cotinudde, Propor tidis
felquialtere terminifunt 3 ¢ z.Multiplicoigitur 5 in [esdeinde in z
¢
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poftremo z infe ¢ nafciitur niteri. o 6udscuftodictes duss [efquialter s
Sitres [efquialterefuerint cotinuide,ducatur maior terminors; in tres
modo inuctos,T minor terminus in ultimii et exorictur 4 niieyi tresfefm
quialteras [erudtes;ut, 3 multiplicati i.9.6.4.generit.z7,18, 1z.et bi
mariusin,d.ductus procreat 8.ficq; funt pducti quattuor niteri z3, 8.1z
8-cuflodictes tres [efquialteras, si quattuor fefquialterds continuare pla
cueritsducatur maior beyminus in quattuor iam niic inuétosset minoy tey
minus in poftrem e habebis quing niieros.quattuor fefQuialteras cont; |
nuatdsretinentes,ut $1. §4. 36, zd. 16,
DéProportionalitate.  Cap.JIII.
PROPORTIONALITAS eftproportionum fimilitudo,
QU ANtitates dicuntur proportionsles quarum una eft propertio,
~PROPOR tionalitas et duplexcotinuacs difeontinua. s
CONTInud eft quando oés quantitates funt antecedétes ¢z confequétes,
prater prima que cft antecedés tantit , ¢ xltima que eft confequens
tantic. Et hec veperitur ad minimi in tribus terminis,ut £%E
DISCON tinua eft quido nulla quititas fimul ¢ antecedés eft ¢ confem
quenssut 1 2.6, 8, 4.Et hac ad minimii in quattuor reperitur teyminis.
SEX. funt fbecies proportionalitatissConuerfs, Permutata, Caiuncta,
Difiuna Everfooer Acqus. |
CONVERSA eft-quddo cft prima ad fecundds ficut tevtia ad quartiser
exhoc infertur fecunda cffe ad prima ficut quart4 ad tertiiut ficft g
«d 4, fieut 6 ad 3ucrit ecouerfo 4 ad .fint 3 d 6. g
PERMVtata cft. quido primaet adfecundi.ficut terticad quartamset
exhoc eacluditur prima efie ad tertidyficut fecunda ad quartam , ut fi
oft 8 ad 4.ficut 6 ad 3.erit permutatim 8 ad 6,ficut 4 ad %
CONiunttaeftyquadoeft prims ad fecundisficut tertia ad quarti,cr ex
hocinfertuy primaci feciida efe ad fecundficut tevtiacii quarta ad
Quartdutficft 8 ad 4. ficut 6 ad 3.erit coniunctim 1z ad 4. ficub
DISIVNCTA cft,quadoeft prima ad feciidd.ficut tertis (9ad3,
ad quartd,e? exhoc infertursexcefus prime fuper fecundd efic adfe
ciiddsficut excefus tertie fuper quart ad Quartasutfieft 18 ad 6.
ficut o ad 3,erit difiunctim 1z 4d 6, ficut & ad 3. O S
EVERSA eft:quando eft prima ad fecundds ficut tertia ad quarbi> @ ex
hoc infertur prims efie ad excefit cius fuper fecundd »ficut tertia ad
excefii fii [uper quarta,ut ficft 12 ad 4.ficut o ad 3.crit encrfim
1z ad 8.ficut o ad 6. '
AEQUA proportionalitasseft quado funt duo ordines proportionumset
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proporHoes buius ordinis funt equeles propovtionibus liusordinis,

intermifsisq; equali niiero intermedijs in utrog; ordine , infertur eadé

" tfée proportio extremorum.ut fint duo z4 48
‘ordines equalium proportionii,zy intermittis g 16
tur utrobiq; duo intermedifscerncs extremoa 6 1z

. Yum eanden efe proportionem. ; 5 6

Prima propofitio.

Sifuerint tres niteri proportionales, quod c5tinef
fub extremis, 2equi eft quadrato medj,
Sint tres nitericotinuati in proportive efquialtera, 6.4 ducitur extre
Wi 9O qinfesproducit 3 6,quibus equale eft quadrati; medij fenarij,
Secunda propofitio,
Quelibet extribus pportionalibs ignotininuenire
Si alter extremorii ignotus fuerit,quadretur medius, ¢ produtii diuida«
ur per extremii notiisprodibit extremus ignotus. i medis ignoretur,
ducatur extrentiin [e,7 productiradix quadrata erit medius,
s Terria propofitio, '
Si fuerint quattuor nizeri proportionales;quod c&
tinetur {ub extremis,aequit eft ei quod fub inters
medijs continetur,
Sint quattuor niicri pportioniles 6.3, 4, z. extvemi dudki infe produe
wunt vz.cui equale eft quod cificitur ex medijs § ¢ q in fe ductis,
: Quarta propofitio,
Queliberex Geeuor Jpportionalib.ignotit juenire.
Siquis extremorit ignoretur s ducitur medijin fe.qr productii dinidatis
per extremii notiisy prodibit extremus ignotus.Quodfi quis intermedi
orumignotus fueritsmultiplicentur in fe extremi, ¢ productus per medi
wim notum diftribuatur,prodibit mediys i gnotus.
Quinta propofitio,
QY ANDO productic ex duobus nizeris eft aquale produta ex alifs quie
buslibes duobmmigris,u'z'c fiki pofteriores duosprioribusduobus interpo
Ratursautecotranio,eriit bi quattror nileri proportionales,ut pdytii ex
12,07 3.hodefts 3 6.aquatur produto exo ¢z 4.Quarefi o ¢r 4 inter
feratur 1z @7 3 hocm 12,0, 4. 3.erid proportionales. Aut fiinter o
V4 pondtur 1z.er 3 ibilominus evit pportiondles,ut . 1 z.3.4.

L1
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Sexta propofitio.
Sitotius ad totit eft proportio quae detradtiad des

tractum,eritrefidui etid ad refiduti proportio,

quz totius ad totum.,
Vt12.¢F 8.habét proportioné [efquialterd.Detrabatur ita; ab eis duo
niieri qui eandé habedt proportioné,ex 1z quidé detrabatur9.crex g
auferatur 6. Dicorefiduos fimiliiiitos proportize, Ni fubtradtiso de
rzrelinquitur 3. At 6 de g abieétis,remanent z, 3 autemrefpiciune
Z. [e[quialtera proportione. '
De triangulis zequiangulis. ~ Cap.quinti,
Siduo trianguli ponantur inter lineas 2equidiftans
tesseritipforiitriagulori pporfitiosque cft bafiiequibus infiftun.
Sint duo triaguli abc ¢ d e fointer lineas equidiftites b e @ a fdicoip
foriiefie pportionésqueclt bafii N [i pofiti fuerint [uper bafes «quales
triangulisfunt equales.fi uero fuper bafes inaquales, e ipftinaquales per
26.07 27.Quiauero talisi triangulorii equalitas ¢ inequalitss,concos
mitatur equalitaté ¢ inequalitatem bafium s necefario erit triangulos
Yum proportio que eft bafu. .
Secunda propofitio.

Stlimearecta duo trizgulilaters fecet,tertio equidiftas.erict fegmentala
terii proportionalia.Sit triangulus ab c.cuius litera ab ¢ ¢ b fecet lines
de equidiftanter bafi ac,dico ad ad db proportioné efie,ficut ccadeb,
Trahitur enimlince d ¢ ¢ e 4, Eriit itaq; duo tridgulide agr dec equs
les,Na poniitur fuper eandé bafim d e, inter liness d e &7 a c equidiftites,
quapropter babét ad triagulit d b e;eand? proportioné.Sed proportio tri
anguliade ad triangulii de byeft per precedentéficut bafis a d adbafim
d b. Nd trizguliad exs dbe poniitur inter lineas aquidiftatessquod pa
teret fiduceretur a pitcto e aquidiftds linee ab. Similiter per premifianm
proportio triigulid e c ad triangulit de beftficut proportio bafis ¢ ¢ ad
bafim eb,Ni triigulide cer deb ponuntur inter lineas equidiftantes,
quod pateret [iduceretur 4 piiéto d lineaquidifbans linee be,Cumergo
triangulorii eft eadé proportio.ut modo oftenfum eft , erit per coceptios
nem primi ¢ bafiii ead? proportio,que funt fegmentain que lateratris
anguli a b ¢ difieltafunt,ergopatetpropofitum; < -
_ Tertapropofiio, =~ =~~~
DVORVM trigngulorii equiangulorit,latera equos angulos refpicicrs

\ tia funt proportionalia,




Sint duo triiguli aquiangultabees def, [itq; angulus a aqualis angulo
ds ¢ angulus b angulo exzy angubus ¢ angulo [ dico latera equos angu
los afpicientiacfie proportionalias hoceft; proportionélaterisabad de,
wacaddf,wrb cad e f; efeund Nafieriaguli fune equilateri, habea
bunt laterd equis ngulis oppofita proportioné equalitatis,siuero fuerit
later it inequaliitsfuperponatur primo agulus b angulo e Et quia funt e=
qules ex hypothefi-cadet propter oltaui caceptioné latus b  fuper latus
e d, e latusbe fuper latuse f, ¢ quisangulus b ac eft equalis angulo e
d f eritlinea ac aquidiftis lineed f perfecundd parté wicefime.Naline
isacer d fincidit e d lineafaciens angulis extrinfeciie 4 ¢ equalé intrin=
feco[ibiexcadé parte oppofito ed fiper pracedenté ergodaad a b ficut
f cadcb ¢ per proportionditaté comunctam d 4 e adab ficut fcead
ad cb.Deinde angulus 4 congruat angulo d 7 [imilimodo probetur fd
efead caficut ed ad ba, ¢ patcbit propofitum.
Quarta propofitio.

Siab angulorecto trianguli orthogonij, ceciderit
ab ba%m perpédicidarisserict tres trianguli.f totalis ¢ duo partia
. les aquianguli. Vnde perpédicularis inter [egment 1 bafis medio lov
co erit proportionalis. 1€ utrang; Litus medio loco proportionale
eritinter totam bafim ¢z fegmentum [ibi conterminale. -
Sit tridgulus abe, cuins angulus b rectus, dquo ad bafim accadat perpé
dicularisbd,Dico totalé friangulit ab ¢ duos partiales abder bdcim
ter fe efie equiangulos. N quilibet eorié habet angulii recti totalis quis
dé abc,partiales ueroangules qui [unt ad d,comunicat ifuper uterd; par
tialiizcii totali in uno angulo,quare tertij eriit etii equalesppter z4. pré
cap. Memétoigitur angulicb ad equalé efie angulodb ¢, ¢ anguliiabd
equalé angulob e d.Corollarif utrags pars ficile probatnrfi diligéter ad=
uerterissque latera equalibus oppondtur angulis. Cit enim duo partiales
trianguli [int equianguli,erunt per precedenté Laterd aquos angulos rea
fbictentia proportionalia, Latus itagsad [iniftri trianguli ad Latus dbtri
anguli dextriseft ficut idz latus db trianguli finiftvi ad latus d c triangubé
dextri,Hic aduerte bd line bis fumi, primo ut lstus dextri trianguli, de
inde ut Latus fimifbri ridguliser ut warie fumMur;ita warios afpicit angus
los, Rurfus latus d c totalis trianguli ad latus a b [inifbri ficut latus 4 b tom
talis trianguli ad latus a d fimftri, widen latws b a medio loco efe propor
tionaleintertoti bafim 4 c.et parté [ibi conterminalé 4 d. Similiter latus
4 ¢ totaks trisnguliad lus be dextrizficut latusb ¢ totalis ad latus de
dextri, i




- Quintapropofiio,
Duabus lineis propolitis , tertiam fater gasin pros
+ - portionalitate continta collocare,
Sint due linee b e b csinter quas lines medio loco proportionalis innew
witur boe modo.Datieline. continuztur n direftit,ey fint abe, deinde fu
per eds cBtinustas ducatur femicirculus ade,er a puntto b educatur per
pendicularis d busq; ad civciiferentiam femicivendi, e dico effe mediolo’
¢o proportionalé inter lineas b b dutas.Na protrahiturlinee d 4
@ dc,Erit itag;per primd feciidi capitis angulus adc yeGus,i quo ad ba é
fim a . cadit per bypothefim perpendicul ris b d, per precedenté crgo i
ipfa bdeft medio loco propertionalis inter fegmentabafis ab ¢ b, hoe '
efbinter lineas datas,

~ Sexta propofitie. i i
Duabus lineis datis,tertiam eis in continua propor
tionalitate {ubiungere,
o Sink dus lince date 4 byer ¢, propoficii cfteis fubis geretertidyad qud
' 7 J& habeat fecunda,ficut prima fe babet 4d fecundi.Ciunge ergo angula-
viterlines & blined « d equdl? ¢ date ¢ coneatur b d-Deinde lined
| : \E protrabeusqsad e itsut b e fit equalis cdateser expunto e educ
& equidiftanté 1pft b dyqud produc donec cocurrat cif 4 d protractain piie
o—— ; 1 i 389 . % B

@o [-Dico d efieed que queritur. N intriggulo ae flinea b d fecat
duociuslatera 4 f ¢7 4 ¢, equidiftans tertio,ergo per fecundd huius feg
mentaeriit proportionaligshoceft ¢ b adb e,quare ctigmad o funt

enim pofite equalessficut & d,erobid ¢, ad d A

@ Septima propofitio,
Stincirculo duze recta linese fe ad inuicen fecues
rint;rectangullt cSprehenfum (b fe&idibe unis |
% g ussequale eft ei quod fub fegmentis alterius c5 =
prahenditur;rectangulo,

Incircuo adbc fecent[e due recte utciy eatigerit 4b ¢ ¢ d in piicto
¢. Dicoretagulii quod citinetur [ub lineis ae ¢y e b.equale efe eiqd'cs
tinetur [ub d e¢rec. Trahitur ¢ der cb recte.Bt quiatriiguli a e d
@ e cb funt equimguling angulus 4 e d equaturfibi edtrapofito b &
€ pe’ urdecimamprimicap <o angulus d 4 ¢ aqualiseftangulo b ¢ e
per nouam fecun i cap, [ufcipiuntur enim ab codery ave falicet d 4 ¢ by




7 A5 3%

tertiugitad; angulas tertio tqualk'cﬁprop;er 24 primicapitis; Latew

v itad; equos angulos refpicientiasfunt propertionaa per tertiambua
ius,Eergo ¢ ¢ ad ¢ c fiut ¢ d ad ¢ buergo per tertiam quarticq
pitissquodfit ex a € in € b equalecfteiqnodfit cx ¢ ¢ in ¢ d
quodeft propofitum.

¢taua propofitio,

St circulum linea contingat, & a termino continz
gentis trahatur linea circulam difpefcés ; quod
continetur fub tota difpefcente & parte eius
exteriori, quum eft quadrato linez contins
gentis,

Sitcirculus b d c; quemlines a b contingatinpuncto ber 4 ter

miro a linee contingentis utcumd libueritstrabatur linew circulum in

dieas portiones defpefcensofitq; 4 d c. Dicorectangulum quod fub to=

ta a d c continetursey portione exteriori 4 dsequum efie quadra
tolineccontingentls a b.Trabitur 4 punto contalus b ad puncta

quibuslinea 4 d ¢ circulumfecat slince b d ¢r b . Habes duos’

triangulos equiangulos totalem » cilicet 4 b ¢ ¢ partialem 4 b d

Namangulus b ¢ a, totdlis trianguli, equalis eft per undecimam fecit=

dicap.angulo a b d, partialis trianguli Et angulus b « d utrigeft
communisstertiusigitur tertio aqualis eft. Et quia trianguli ¢ b ¢ &
a b d [unt equiangulizerunt per tertiombuius , laters aquos angulos
vefpicientia proportionalia. Latus igitur totalis trianguli ¢ d dad b
& latws partialis trianguli, ficut latus b 4 totalis tyianguli,ad latus &
¢ partidlis trianguli. Tres ergolince ¢ ¢, a b, d 4,
[mxtcontinueproportiomlcs-prrprimmcrgoqw-
ticapitis quod fitex prima ¢ 4 interti,
d a equumeft quadratomedie 4 b
quod erat demonftrandum.
FINIS,
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